Olimpiai szakkor 2024. oktober 11.

0. A legutobbi szakkorrdl: Hatarozzuk meg azokat a pozitiv p primszamokat, amikre a (2°1-1):p tort
értéke négyzetszam.

1. Legyenek P, .. Pon+1 az origd kozéppontu egységkoron ugy, hogy egyik pont y koordinataja sem lehet
negativ. Igazoljuk, hogy a pontok helyvektorainak dsszege nem lehet 1-nél rovidebb.

2. Legyen m pozitiv egész, p pedig pozitiv primszam. Milyen m és p értékre teljesil: p™=(p-1)!+1 ?

3. Allapitsuk meg a? + b? lehetd legkisebb értékét, ha a és b olyan valos szamokat jelentenek, amelyekre
az x* + ax® + bx? + ax + 1 = 0 egyenletnek van (legalabb egy) valos gyoke.

4. Legyen n pozitiv egész. Vegyiink 2n darab kiilonb6zdé primszamot, jeldlje szorzatukat L. Tekintsiik
azon pozitiv egész a < b szamokat, amelyekre a osztoja b-nek és b osztoja L-nek. Igazoljuk, hogy ezen
(a;b) parok szama 5-tel oszthato.

5. Egy katonanak meg kell gy6zddnie arrél, hogy valamely egyenld oldali haromszog alaki terep -
hatarvonalat is beleértve - aknamentes-e. Eszleld berendezésének hatosugara egyenld a haromszog
magassaganak felével. A katona a haromszdg egyik sulypontjabdl indul el. Milyen utat kell véalasztania,
ha a terepet a legrovidebb tton haladva akarja atvizsgalni?

6. Hatarozzuk meg az dsszes olyan pozitiv egészekbdl 4llo (a;b) szampart, amire a2:(2ab-b3+1) pozitiv
egesz.



