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Legyen AB a I' kor egy hurja, és w egy kor, ami érinti AB-t és ['-t rendre a P és @)
pontokban. Bizonyitsd be, hogy PQ felezi az APB/-t.

Az ABC haromszogben a B-bdl induld magassidg P-ben és Q-ban metszi AC' Thalesz-
korét, mig a C-bdl indulé magassag R-ben és S-ben metszi AB Thalesz korét. Bizonyitsd
be, hogy P,Q, R, S egy koron van.

ABC héaromszog egy belsé pontja P. A PA, PB és PC szakaszokon van rendre D, E és
F. A PDFE kor és az AB egyenes metszéspontjai G és H. A PEF kor és a BC egyenes

metszéspontjai I és J. A PFD kor és a C'A egyenes metszéspontjai K és L. Bizonyitsd
be, hogy G, H, I, J, K, L egy kérén van.

Az ABC haromszog koréirt korének kozéppontja O, valamint P egy tetszéleges pont a
sikon. A BC'P korhoéz P-ben hiizott érinté és a BC' egyenes metszéspontja A’. Hasonl6an
definialjuk B’-t és C'-t is. Bizonyitsd be, hogy A’ B’ és C' egy egyenesen vannak, amely
merdleges O P-ra.

wy KOr és wq kor belilrsl érintik a I' kort. w; és wy két metszéspontja A és B, kiils§
hasonlosagi (nagyitéasi) pontjuk H. A H-bol I'-hoz hizott két érinté érintési pontja X és
Y. Bizonyitsd be, hogy A, B, X, Y egy koérén van.

China TST Day2 P1

Legyenek I', 'y és I'y paronként érinté korok, amik mind érintik az [ egyenest is. I' és
I'y Bi-ben érintik egymést, I' és ['s Bs-ben érintik egymést, mig I'y és I'y C-ben érintik
egymast. I', I'; és I'y rendre A-ban, A;-ben és As-ben érinti [-t, ahol az A pont Ay és A,
kozott van. Legyen Dy = A1C N Ay By és Dy = AyC' N Ay By Bizonyitsd be, hogy Dy D,
parhuzamos [-lel.

Legyen ABC egy haromszog, I, D, E és F pedig rendre a beirt kor kbzéppontja és érintési
pontja a BC, AC és AB oldalakon. O a koréirt kor kozéppontjat jeloli. A BD és BF
szakaszok felez6pontjai G' és H, a C'D és CFE szakaszok felez6pontjai I és J, valamint
az AF és AFE szakaszok felez6pontjai K és L. KL és HG metszéspontja P, KL és 1.J
metszéspontja ). Az I[-b6l PF-re allitott mer6leges X-ben metszi az AB oldalt. Az [-bdl
Q E-re allitott merdleges Y-ban metszi az AC oldalt. Bizonyitsd be, hogy XY merdéleges
Ol-re.
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Az A, B, C pontok a k kéron vannak tugy, hogy AB = AC. A B-ben és A-ban k-hoz hiizott
érint6k metszéspontja D. A DC egyenes masodik metszéspontja k-val E. Bizonyitsd be,
hogy BE egyenes felezi az AD szakaszt.

USAMO 2023/1

Az ABC hegyesszogt haromszogben M a BC' felez6pontja, C' meréleges vetiilete AM-
re P. Az ABP kor masodjara Q-ban metszi a BC' oldalt. Legyen N az AQ) szakasz
felez&pontja. Bizonyitsd be, hogy NB = NC.

P a sik egy pontja, w; és wy korok. A, B rendre a P-bdl hiizott érintési pontok wi-hez,
mig C, D rendre a P-bdl huzott érintési pontok wo-héz. AB N CD = (. Bizonyitsd be,
hogy P() felez6pontja rajta van w; és ws hatvinyvonaléan.

Az ABC haromszog magassagvonalainak talppontjai a BC', AC' és AB oldalakon rendre
D, E és F. Az AB és DE metszéspontja P, az AC és DF metszéspontja (). Bizonyitsd
be, hogy a PQ) egyenese merdleges az ABC haromszog Euler-egyenesére.
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