Olimpiai szakk6r 2023. januar 20.

1. Van-e olyan P(x) egész egyiitthatos polinom, amelyre P(10)=400, P(14)=440 és P(18)=520?

2. Az a,b,c pozitiv szamokra és az n>2 egészre a"+h"=c". Mely k pozitiv egészekre szerkeszthetd az
ak, bk ck oldalakkal tompaszdgii haromszog?

3. Oldjuk meg az 1-nél nem nagyobb pozitiv szamok halmazan a kovetkez6 egyenletet:
XI(L+y+zx)+y/(L+z+xy)+z/(1+x+yz)=3/(x+y+Z).

4. Egy n’xn?-es sakktabla mezdire pozitiv egészeket irunk ugy, hogy két szomszédos mezon (van kizos
oldaluk) levé szam kiilonbségének az abszolut értéke nem nagyobb n-nél. Bizonyitsuk be, hogy
legalabb [n/2]+1 szamu mezOn ugyanaz a szam all.

5. Legyen n>1 tetszbleges és jeloljiik k-val az n-nél nem nagyobb pozitiv primek szamat. Tekintsiink
k+1 darab olyan pozitiv egészt, amelyek koziil egyik sem osztdja az Osszes tobbi szorzatanak.
Bizonyitsuk be, hogy a k+1 pozitiv egész koz6tt van olyan, amely nagyobb, mint n.

6. Az x*-2x*+ax+b polinomnak négy kiilonbozd gyoke van a valds szamok korében. Bizonyitsuk be,
hogy mindegyik gyok abszolut értéke kisebb, mint v/3.

7. Tegyiik fel, hogy egy konvex sokszog minden oldala egész szam és a keriilete paratlan szdm.

Bizonyitsuk be, hogy a sokszog teriilete legalabb \i—g.



