Olimpiai szakkor 2022.11.11.

1. Lefedhet6-e egy 8x8-as sakktabla 15 darab T és egy 2x2 tetramindval?

2. Egy 4x4x4-es kocka egy csucsban talalkozo harom lapja tapétazhato-e hézag és atfedésmentesen 16
darab 3x1-es csikkal?

3. Egy 9x9-es tdbla minden mezdjén van egy szdcske. A vezérszocske fiittyent egyet, erre minden szdcske
egy atlosan szomszédos mezore ugrik. Lehet, hogy valamely mezdre igy tobb szdcske keriil, mas mezok
iiresen maradnak. Minimum hany tires mez0 lesz?

4. A sik minden pontjat pirosra, vagy kékre szineztiik. Igazoljuk, hogy lesz olyan téglalap, amelynek
minden csucsa azonos szin.

5. Egy gomb felszinének minden pontjat pirosra, vagy kékre festjiik. Igazoljuk, hogy van szabalyos
haromszog, amelynek cstcsai azonos szintiek.

6. A sik minden pontjat pirosra, vagy kékre szineztiik. lgazoljuk, hogy valamely szinre igaz, hogy minden
pozitiv valds érték eldfordul két ilyen szinli pont tdvolsagaként.

7. Egy modern képtar alaprajza egyszerii sokszog, amelynek n csucsa van. (6sszefliggd, onmagat nem
metszi, nincsnek benne ’szigetek™). Adjuk meg a teremdrok szamanak minimumat, akik szemmel tudjak
tartani a képtar minden részét.

8. Mely n értékekre vaghato fel egy konvex sokszog egymast nem metsz6 atlokkal ugy, hogy minden
sokszdgcesticsbol paros sok atld induljon?

9. Egy haromszoglapra pontokat tesziink (lehetnek a keriileten is) és ezeket dsszekotve a haromszoget
kisebb haromszogekre daraboljuk. A csucsokat kiszinezziik az A, B, és C, szinekkel. Az AB oldalon levé
tovabbi pontok szine A, vagy B; a BC oldalon levé tovabbi pontok szine B, vagy C; az CA oldalon levé
tovabbi pontok szine C, vagy A. A belsd csucsokat is kiszinezziik. Bizonyitsuk be, hogy lesz olyan kis
haromszog ,amelynek cstcsai paronként kiilonbozo szintiek.



