Olimpiai szakkor 2022. februar 11.

Szeretettel koszontom az érdekléddket az online olimpiai szakkdron. Terveim szerint a szakkor kb két

oras lesz, délutan 15-17 kozott. Batoritani szeretnélek benneteket, készitsetek olyan megoldast, amit a
szakkoron bemutattok. Ehhez érdemes késziteni egy rovid leirast, vagy prezentaciot. Aki vallalja egy feladat
megoldasat, kérem keressen meg.
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Dobos Sandor

Mutassuk meg, hogy 17 kiilonb6z6 természetes szam koziil kivalaszthaté 6t ugy, hogy vagy egyikiik
osztja a masik négy mindegyikét, vagy egyik sem osztja semelyik masikat.

Hatarozzuk meg az Osszes olyan egészekbdl allo (a;b) part, ahol a>1, b>1, amelyek kielégitik az

ab® = b egyenletet.

Hatarozzuk meg az dsszes olyan pozitiv egészekbdl 4116 (a;b) rendezett part, amire (ab?+b+7) osztdja
(a%b+a+b)-nek.

Legyen i egy 1-nél nagyobb paratlan egész, ki, ko, ..., kn pedig adott egészek. Az 1,2,..., n szamok mind
b és ¢ permutacio, amelyekre b#c, és n! osztdja (S(b)-S(c))-nek.

Milyen m egész esetén van olyan irracionalis X, amire x*2+mx, x3+2x? és x?+x mindegyike egész?

Adott n=13 pozitiv egész szam, egyiknek sincs k=3-nal nagyobb primosztoja. Igazoljuk, hogy
kivalaszthato koziiliik 3 ugy, hogy szorzatuk kobszam legyen. (b) Milyen szamot irhatunk az n helyére,
ugy hogy az allitas igaz legyen, ha k=57



