Olimpiai szakkor 2021 november 5.

0. Legyen /" egy | kdzéppontl kor, és legyen ABCD olyan konvex négyszog, hogy az AB, BC, CD ¢és
DA szakaszok mindegyike érinti 7-t. Legyen Q az AIC haromszog korilirt kore. A BA szakasz A-n tuli
meghosszabbitasa Q-t X-ben metszi, és a BC szakasz C-n tli meghosszabbitasa Q-t Z-ben metszi. Az
AD, illetve a CD szakasz D-n tuli meghosszabbitasa Q-t Y -ban, illetve T-ben metszi. Bizonyitando, hogy
AD+DT+TX+XA=CD+DY+YZ+ZC. (IMO 2021.4)
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2. x ¥y egyenletnek hany megoldéasa van a pozitiv egészek korében, ha
(a) n=2004; (b) ha n tetszbleges pozitiv egész?
3. Legyen p 3-nal nagyobb prim, keressiik a pozitiv egész megoldésait a kovetkezd
egyenletnek: * +¥' +z' —3mz=p
4. (2 + D02+ D +2(x =1 — ) =4(1+ 09 xnyeFZ
5. {xy—?}jzx2+y2 LYE L
6. P Hbxy+ i +3x+6y =2 Xy EZL
l+l+l:E xny.zeZt
7 X ¥y =z
8. Lehet-e nyolc szomszédos kobszam osszege is kobszam?
9 Lehet-e (a) 2001, (b) 2005 szomszédos négyzetszam 6sszege négyzetszam?

10. Mely p, q primekre teljesiil, hogy p-a’=p+a’y

11. -y =4 nVEZR

12. -y =y +6l xyeZt
13. (x* =y =1+16y nyvest



