Olimpiai szakkor, 2021. marcius 19.

A szakkor kb. két oras lesz, délutan 15-17 kozott. Aki készit megoldast,
a szakkoron bemutathatja. Ehhez érdemes késziteni egy rovid leirdst, vagy
prezentaciot.

1. feladat: A hegyesszogli ABC haromszogben AB # AC. A BC atmérdjd kor az AB
és AC oldalakat az M és N pontokban metszi. A BC oldal felez6pontja O, A BAC' és
MON szogek szogfelezdi az R pontban metszik egymast. Bizonyitsuk be, hogy a BM R
és C'N R koroknek van egy kozos pontja a BC oldal belsejében.

2. feladat: Adjuk meg azokat a pozitiv egész (m,n) parokat, amelyekre m+n és mn+1
is 2-hatvany.

3. feladat: Az a,b,c,d pozitiv szamokra abed =1 ésa+b+c+ d > % + b + 2 + El
c a
Bizonyitsuk be, hogy
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4. feladat: Adott n darab, nem feltétleniil kiillonb6z6 egész szam, tovabba két pozitiv
egész szam, p és q. Valasszunk ki az n egész szam koziil két egyenlét, és az egyiket noveljiik
meg p-vel, a méasikbol vonjunk le ¢g-t. Ha tovabbra is vannak egyenl6k az n szém kozott,
akkor ismételjiik meg az eljarést. Bizonyitsuk be, hogy véges sok lépés utan n kiilonb6z6
szamot kapunk.

5. feladat: Van-e. olyan racstéglalap, amely felbonthat6 az abran lathato 6tszoggel
egybevagd csempékre?




