Olimpiai szakkor 2021. marcius 05.

Szeretettel koszontom az érdekldddket az online olimpiai szakkdron. Terveim szerint a szakkor kb két
oras lesz, délutan 15-17 kozott. Aki készit megoldast, a szakkdron bemutathatja. Ehhez érdemes
késziteni egy rovid leirast, vagy prezentaciot.

Remélem az online szakkor is hasznos €s tanulsagos lesz, szeretettel varom az érdeklédoket,

Dobos Sandor

1. Adott hat pont az ABC egyenléoldala haromszog oldalain: A; és A2 a BC oldalon, B; és B, a CA
oldalon, C; és C» az AB oldalon, ugy, hogy ezek a pontok egy A1A2B1B2C1C> konvex hatszog csucsai,
amelynek az oldalai egyenl6 hossziisagiiak. Bizonyitsuk be, hogy az A1B2, B1C; és C1A2 egyenesek egy
ponton mennek at.

2. Legyen ai, a2, ... egész szamoknak egy olyan sorozata, aminek van végtelen sok pozitiv tagja és
végtelen sok negativ tagja is. Tudjuk, hogy minden pozitiv egész n-re az ai, az,..., ar szamok n-nel
osztva n kiilonbozé maradékot adnak. Bizonyitsuk be, hogy minden egész szam pontosan egyszer fordul
eld a sorozatban.

3. Legyenek x, y, z pozitiv valds szamok, amelyekre teljesiil xyz >1. Bizonyitsuk be, hogy

(Y (+Y+2 )+ (Y4703 + (2522) (24 +y)20

4. Hatarozzuk meg mindazon n>1 egészeket, amelyekre egyértelmiien 1étezik olyan a egész, amelyre
O<a<nl!ésn!osztoja (a" +1)-nek.



