Olimpiai szakkor 2021. februar 5.

Szeretettel koszontdm az érdekléddket az online olimpiai szakkoron. Terveim szerint a szakkor kb két
oOras lesz, délutan 15-17 kozott. Remélem a feladatok par nappal elobb megérkeznek a regisztralt
szakkorosokhoz, igy lesz ra idejiik, hogy megismerkedjenek a példakkal. Batoritani szeretnélek benneteket,
készitsetek olyan megoldast, amit a szakkoron bemutattok. Ehhez érdemes késziteni egy rovid leirast, vagy
prezentaciot. Aki vallalja egy feladat megoldasat, kérem keressen meg.

Erre a szakkdrre négy feladatot kiildok, az elsé kapcsolddik a korabban elinditott témahoz, a tovabbi
harom korabbi valogatdversenyrol vald. Dobos Sandor

1. Egy konvex hétszog oldalai paronként kiilonbozé hossztiak. Egymast nem metsz0 atlokkal
hanyféleképpen vaghat6 fel a hétszog haromszogekre?

2. Legyen H={1,2,3,...,100}. A H halmaz egy részhalmazat osszefiiggdnek nevezziik, ha csak egyetlen
szamot, vagy néhany szomszédos szamot tartalmaz. Hatarozzuk meg a legnagyobb k egészt, amelyre
megadhato H-nak k részhalmaza gy, hogy koziiliikk barmely két kiilonbdzOnek a metszete 6sszefiiggo.

3. Az ABC haromszogben AB+BC=3AC. A beirt kor az AB és BC oldalakat rendre D és E pontokban érinti,
a beirt kor kozéppontja I. D-t és E-t az | pontra tiikkrézve a G és H pontokat kapjuk. Igazoljuk, hogy
ACGH huarnégyszog.

4. Jelolje R a valos szamok halmazat. Hatarozzuk meg az 6sszes olyan f : R—R fliggvényt, amelyre

f(x+y)+ f(x)f(y)=f(xy)+2xy+1
teljesiil R minden x, y elemére.



