Olimpiai szakkor 2021. januar 22.

Szeretettel koszontom az érdekléddket az online olimpiai szakkdron. Terveim szerint a szakkor kb két

oras lesz, délutan 15-17 kozott. Batoritani szeretnélek benneteket, készitsetek olyan megoldast, amit a
szakkoron bemutattok. Ehhez érdemes késziteni egy rovid leirast, vagy prezentaciot. Aki vallalja egy feladat
megoldasat, kérem keressen meg. Az alabbi hat feladat koziil az els6 a legutdbbi szakkdri laprol mar ismerds,
a tobbi a decemberi Metropoliszok Olimpiaja versenyrdl valo.
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Dobos Sandor

Legyenek p és q rogzitett relativ prim pozitiv egészek. A nemnegativ egészek egy S részhalmazat
idealis részhalmaznak nevezziik, ha a kovetkezo két feltétel egyszerre teljesiil: (i) S tartalmazza a 0-t;
(ii) ha n S-beli elem, akkor n+p és n+q is az. Hatarozzuk meg az S idealis részhalmazok szamat.

Az AB atfogoju derékszogli haromszog AL szogfelezdje a CH magassagot K-ban metszi (LeCB). A
BCHZ szogfelezbje AB-t M-ben metszi. Igazoljuk, hogy CK=ML.

Van-e olyan tizes szamrendszerben felirt n szam, amelynek minden jegye nagyobb 5-nél, mig n?
minden jegye kisebb 5-nél?

Legyen n>1 pozitiv egész. A Bergengoc Pénzverde n kiilonbdzo, ai, az, ..., an cimleti érmét bocsat ki
(ai pozitiv egész, minden cimletbdl nagyon sok késziil). A cimletek { ai, az, ..., an} halmazat
nevezzilk szerencsésnek, ha az aitap+...+an 0sszeg egyetlen modon fizethetd ki, minden cimletbdl
pont egyet kell valasztani. (a) Igazoljuk, hogy 1étezik olyan szerencsés halmaz, amelyre
ait+az+...+an<n-2". (b) Igazoljuk, hogy minden szerencsés halmazra ai+az+...+an> n-2"2,

A pozitiv a,b,c szamokra teljesiil, hogy a?=b?+bc és b?=c®+ac. lgazoljuk, hogy 1/c=1/a+1/b.
Tekintsiink egy iires tablazatot 21% sorral és 100 oszloppal. Anna és Bea felvaltva kitoltik a tablazat
els6 soranak iires mezoit, Anna kezd. Minden 1épésben a soron kdvetkezo jatékos valaszt egy tires
mezOt, ha Anna jon X-et ir bele, ha Bea egy 0-t. Amennyiben mar nincs tobb tires mez6 az elsé
sorban, akkor jon a masodik sor, és igy tovabb. (Minden 1j sor inditasanal éppen Anna kovetkezik).
A jaték akkor ér véget, ha minden mezot kitoltottek. Anna célja, hogy a tablazatban minél tobb,
paronként kiilonbozo sor legyen, Bea célja, hogy minél kevesebb. Hany kiilonb6z6 sor lesz, ha
mindketten a legjobb stratégidval jatszanak?



