Olimpiai szakkor 2020. december 18.

Szeretettel koszontom az érdekléddket az online olimpiai szakkdron. Terveim szerint a szakkor kb két
oras lesz, délutan 15-17 kozott. Batoritani szeretnélek benneteket, készitsetek olyan megoldast, amit a
szakkoron bemutattok. Ehhez érdemes késziteni egy rovid leirast, vagy prezentaciot. Aki vallalja egy feladat
megoldasat, kérem keressen meg (dobos@fazekas.hu). Az elsé négy feladat a november 27-i EGMO-IMO
valogatdversenyrdl vald, az 6todik korabbi valogatoverseny feladata. A szakkdron a tervek szerint részt
vesznek majd a versenydolgozatokat javito emberek, akik bdvebben tudnak majd hozzasz6lni a példakhoz és
a pontozashoz. A szakkor végén a javitassal kapcsolatos kérdéseket is tisztazni lehet majd.

Dobos Sandor
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1. Legyenek a,b,c pozitiv egész szamok, melyekre

hogy a=b=c.
2. Legyen az ABC haromszog beirt korének kozéppontja 1. A kor a BC és AC oldalakat rendre a D és E
pontokban érinti. Legyen a Bl és DE egyenesek metszéspontja G. Bizonyitsd be, hogy AG merdleges

négyzetszam. Bizonyitsd be,

BG-re.
3. Egy szabalyos 100-szog 41 cstcsat kékre, a maradék 59 csucsat pedig pirosra szinezziik. Bizonyitsd be,
hogy ekkor 1étezik 24 konvex négyszog Qi, Q2, ..., Q24, amiknek a csticsai a 100-sz6g csucsai koziil

keriilnek ki, tovabba (i) a Qi, Q2, ..., Q24 négyszogek paronként diszjunktak, és (ii) minden Qj
négyszognek pontosan 3 csucsa egyszinil, a negyedik csucsa pedig ellenkezd szind.
4. Keresd meg az 6sszes f: R —R fliggvényt, amire barmely x, y € R esetén
fx-F(y))=F(x)+xt(y)+(F(y))-1.
5. Legyenek p és q rogzitett relativ prim pozitiv egészek. A nemnegativ egészek egy S részhalmazat
idealis részhalmaznak nevezziik, ha a kovetkezo két feltétel egyszerre teljesiil: (i) S tartalmazza a 0-t;
(i) ha n S-beli elem, akkor n+p és n+q is az. Hatarozzuk meg az S idealis részhalmazok szamat.



