3. Valogatoverseny

2022. aprilis 22.

1. Feladat

Egy n cstcsu iranyitott grafban barmely két cstucs kozott van pontosan egy iranyitott él. Az
X csticsbol az Y csticsba vezetd dton iranyitott élek olyan sorozatat értjiik, amellyel eljuthatunk
X-bél Y-ba ugy, hogy sohasem tériink vissza olyan csiicsba, ahol mar voltunk. Néhény utat
nevezziink éldiszjunktnak, ha koziiliik semelyik kettének sincs kozos éle.

Legyen A és B két kiilonboz6 cstcs. Jelolje Nap az A-bol B-be vezets éldiszjunkt utak
szamanak maximumat. Hasonl6an definidljuk Npga-t. Bizonyitsuk be, hogy Nap = Npa akkor
és csak akkor teljesiil, ha az A-bol kifuto élek szama megegyezik a B-bdl kifuto élek szamaval.

2. Feladat

Az ABC'D hurnégyszog koré irt kor legyen 2. Az Q kor D-beli érintGje a B kezd&ponti
BA és BC félegyeneseket E-ben és F-ben metszi. Az ABC haromszog belsejében lévs T
pontra TE||CD és TF||AD. Legyen K # D a DF szakasz olyan pontja, amelyre TD = TK.
Bizonyitsuk be, hogy az AC, DT és BK egyenesek egy ponton mennek at.

3. Feladat
Legyen n > 2 egész. Legyenek aq, as, ..., a, olyan pozitiv valos szamok, amelyekre

ar+as+ ... +a, =1.

Bizonyitsuk be, hogy
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Munkaidd: 4 ora 30 perc.
Mindegyik feladat 7 pontot ér.

Az IMO szabélyai szerint ezt a feladatsort a 2022-es IMO utols6é napjéig, 2022. jalius 16-ig
nem szabad nyilvanossé tenni, az interneten megosztani.



