Olimpiai szakkor 2026. februar 27.

A legutobbi szakkorrél maradt: (i) Az XY ZV téglalap XY oldalan van 7 kiilonb6z6 pont, A, B, C, D, E, F és
G ebben a sorrendben. A szemkozti ZV oldalon is van 7 kiillonb6z6 pont ezeket valamilyen sorrendben az
1,2,...,7 szdmok jeldlik. Osszekétjﬁk az A-t és az 1-es pontot, a B-t és a 2-es pontot, ..., a G-t és a 7-es pontot
kékkel. Igy 7 kék szakaszt kaptunk, amelyek a téglalap szemkozti oldalai kozott futnak. (a) Hany olyan
sorrendje van a szamozott pontoknak, amikor minden kék szakaszt ugyanannyi masik kék szakasz metszi? (b)
Tegylik fel, hogy a pontok elhelyezkedése olyan, hogy harom kék szakasz nem metszi egymast ugyanabban a
pontban. Hany olyan sorrendje van a szamozott pontoknak, amikor a kék szakaszoknak dsszesen 7
Metszéspontja van?
(ii.) Bizonyitsuk be, 2023 darab kiilonb6z6 pozitiv egészre teljesiil, hogy az 6tddik és hetedik hatvanyaiknak
0sszege nagyobb egyenld, mint kétszer a kobeik 0sszegének a négyzete. Hatarozzuk meg, mikor lesz
egyenldség.
1. Hatarozzuk meg az sszes olyan primszamot, amely el8all [n? \5] alakban, ahol n pozitiv egész szamot
jelol.
2. A hegyesszogii ABC haromszdgben AB # CB, az AC oldal felezOpontja F. Legyen a B-bdl indul6
magassagvonal talppontja az AC oldalon T, az A és C pontok mer6leges vetiilete a haromszog B csucsabol
indul6 bels6 szogfelezdjének egyenesén pedig rendre P és Q. (a) Bizonyitsuk be, hogy P, Q, F és T egy k
koron helyezkednek el. (b) Legyen R az ABC koré irt kor sugara, r pedig k kor sugara. Hatarozzuk meg az
ABC haromszdg legnagyobb ¢és legkisebb szogének aranyat, ha 3=72° és R:r=2:1.
3. Egy hat pontu teljes graf minden €1ét hdrom szin (piros, kék, zold) valamelyikével szinezziik. Tekintsiik
el6szor a hat pontot €s csak a piros éleket. Ezen graf legtobb pontot tartalmazé komponensében, azaz
Osszefiiggd részében, a pontok szamat jeldlje p. Hasonloan kapjuk a k és z szdmokat a masik két szint
tekintve. Példaul, ha a csucsok A, B, C, D, E, F és minden A-bol indul6 €1 piros, a BC és DE ¢l kék, a tobbi
pedig z6ld, akkor p =6, k=2, z=5. (a) Lehet-e, hogy p =k =z = 6? (b) Keressiink olyan szinezést, amelyre
M = max(p, k, z) a lehetd legkisebb.
4. Legyen n pozitiv egész. Vegyiink 2n darab kiilonb6z6 primszamot, jeldlje szorzatukat L. Tekintsiik azon
pozitiv egész a < b szamokat, amelyekre a osztdja b-nek és b osztoja L-nek. Igazoljuk, hogy ezen (a, b) parok
szédma 5-tel oszthato.
5. Milyen m egész esetén van olyan irracionalis x, amire x*2 +mx, x3+2x? és x? +x mindegyike egész.



