Olimpiai szakkor 2026. februar 13.

A legutdbbi szakkorrdl maradt: Legyen n pozitiv egész. Skandinav négyzet egy nxn méreti tabla, amely 1-
t61 n? -ig az dsszes egész szamot tartalmazza igy, hogy minden mezében pontosan egy szam all. Két
kiilonb6z6 mezdt szomszédosnak tekintlink, ha van kdzos oldaluk. Ha egy mezdnek minden szomszédjaban
nagyobb szam all, mint 6benne, akkor volgynek nevezziik. Kaptatod egy sorozat, amely egy vagy tobb
mez6bdl all ugy, hogy

(i) a sorozat els6 mezdje egy volgy; (ii) a sorozat minden tovabbi mezdje szomszédos az 6t kdzvetleniil
megel6z6 mezdvel, tovabba (iii) a sorozat mezdiben allé szamok novekvo sorrendben vannak.

Adott n esetén hatarozzuk meg egy skandinav négyzetben 1év6 kaptatok szamanak legkisebb lehetséges
értékeét.

1. AzX,Y, z, t valés szamok mindegyike eleme a [0; 2] intervallumnak. Igazoljuk, hogy
X(2-1)+yR2-x)+z(2-y)+t(2-2)<8.

2. Tekintsiink egy korbe irt ABCDEF konvex hatszoget. Igazoljuk, hogy az AD, BE és CF atlok akkor és

csak akkor illeszkednek egy pontra, ha (AB/BC)-(CD/DE)-(EF/FA)=1.

3. Melyik az a legnagyobb X egész szam, amelyre 417 +41020 +4* négyzetszam?

4. Igazoljuk, hogy végtelen sok pozitiv egész (a; b; C) szamharmasra teljesiil, hogy (621) + (g) = (;) lgaz-e,

hogy végtelen sok olyan szamharmasra is teljesiil, ahola<b <c<2a?

5, Az XY ZV téglalap XY oldalan van 7 kiilonb6z6 pont, A, B, C, D, E, F és G ebben a sorrendben. A
szemkozti ZV oldalon is van 7 kiilonb6z6 pont ezeket valamilyen sorrendben az 1,2,...,7 szamok jel6lik.
Osszekt')tjl'ik az A-t és az 1-es pontot, a B-t és a 2-es pontot, ..., a G-t és a 7-es pontot kékkel. fgy 7 kék
szakaszt kaptunk, amelyek a téglalap szemkozti oldalai kozott futnak. (a) Hany olyan sorrendje van a
szdmozott pontoknak, amikor minden kék szakaszt ugyanannyi mésik kék szakasz metszi? (b) Tegylik fel,
hogy a pontok elhelyezkedése olyan, hogy harom kék szakasz nem metszi egymast ugyanabban a pontban.
Héany olyan sorrendje van a szdmozott pontoknak, amikor a kék szakaszoknak 6sszesen 7 metszéspontja van?
6. Bizonyitsuk be, 2023 darab kiilonb6z0 pozitiv egészre teljesiil, hogy az 6todik és hetedik hatvanyaiknak
Osszege nagyobb egyenld, mint kétszer a kdbeik 0sszegének a négyzete. Hatarozzuk meg, mikor lesz
egyenldség.



