Olimpiai szakkor 2026. januar 30.

A legutdbbi szakkorrdl maradt: Egy nagy téglalapot kisebb téglalapokra vagtunk, melyeknek legalabb egyik
oldala egész hosszusagu. Biz. a nagy téglalap legalabb egyik oldala egész hosszu.

1. A koordinata rendszer O(0; 0) origojabol elmegyiink az A(5; 2) pontba 11 1épéssel. Minden Iépésben 1
egységnyit haladunk valamelyik tengellyel parhuzamosan. Utunk soran egy ponton akar tobbszor is
atmehetiink. A lehetséges utvonalak hanyad része halad at a B(3; 3) ponton?

2. Oldja meg a kovetkez6 egyenletrendszert a pozitiv egész szamok halmazan:

X? +2xy+8z=4z°2+4y+8; x°+y+2z=064

3. Egy korvonal négy kiilonboz6 pontban metszi az y = 1/x egyenletii gorbe grafikonjat. Jeldlje a
metszéspontokatP1 (X1 ; Y1), P2 (X2 ;y2), P3 (X3 ; y3) és Pa (X4 ; ya ). Bizonyitsuk be, hogy XiX2 =y3Vya.

4. Az ABC haromszog BC oldalanak felezépontja legyen D. Az AB és AC oldalak

B-hez, illetve C-hez kozelebbi harmadol6 pontjai legyenek rendre E és F. Az ABD koré irt kort a DE egyenes
masodszor G-ben metszi. Az ACD koré irt kort a DF egyenes masodszor H-ban metszi. 1gazoljuk, hogy
GEFH huarnégyszog.

5. Legyen ABCDE olyan konvex 6tszdg, hogy BC = DE. Tegyiik fel, hogy az ABCDE 6tszog belsejében 1évo
T pontra TB =TD, TC = TE és £ABT = £TEA. Messe az AB egyenes a CD és CT egyeneseket a P, illetve Q
pontban. Tegyiik fel, hogy a P,B, A,Q pontok az egyenesiikon ebben a sorrendben helyezkednek el. Messe az
AE egyenes a CD ¢és DT egyeneseket az R, illetve S pontban. Tegyiik fel, hogy az R,E, A, S pontok az
egyenesiikon ebben a sorrendben helyezkednek el. Bizonyitando, hogy a P, S, Q, R pontok egy kordén vannak.
6. Legyen n pozitiv egész. Skandinav négyzet egy nxn méretii tabla, amely 1-t3l n? -ig az dsszes egész szamot
tartalmazza ugy, hogy minden mezdében pontosan egy szam all. Két kiilonb6z6 mezot szomszédosnak
tekintiink, ha van k6z6s oldaluk. Ha egy mezdnek minden szomszédjaban nagyobb szadm all, mint dbenne,
akkor volgynek nevezziik. Kaptato egy sorozat, amely egy vagy tobb mezobdl all tigy, hogy

(i) a sorozat els6 mezdje egy volgy; (ii) a sorozat minden tovabbi mezdje szomszédos az 6t kozvetlentil
megel6z6 mezdvel, tovabba (iii) a sorozat mezdiben alldo szamok névekvo sorrendben vannak.

Adott n esetén hatarozzuk meg egy skandinav négyzetben 1év6 kaptatok szamanak legkisebb lehetséges
értékét.



