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Mit kapunk maradékul, ha az x?°°! polinomot elosztjuk (z + 1)%:mnel? (KéMaL B.3426., 2001.
januar)

Legyen a és b pozitiv egész.
(a) Mi az 2% — 1 és az 2° — 1 polinomok legnagyobb kozds osztoja?

M) Miazl+a+2>+...+2%ésaz 1 +a+ a2+ ...+ 2" polinomok legnagyobb kozos
osztoja’

Adjunk meg olyan 6tédfoki f polinomot, amelyre f(x)+ 1-bél (x —1)3 és f(z) — 1-bél (z+1)3
kiemelhets. (K6MaL F.2508., 1985. januar)

Mi legyen a kinai maradéktétel (egyvaltozos, valos vagy komplex egyiitthatos) polinomokra
vonatkozo valtozata?

Legyen p egy tetszéleges n-edfoktl polinom, ahol n > 1. Bizonyitsuk be, hogy létezik legalabb
n+ 1 olyan komplex szam, amelyre p értéke 0 vagy 1. (KéMal A.288., 2002. méarcius, Csornyei
Marianna)

Alakitsuk a polinomjainak szorzatéva az
alO 4 a5 4 1
kifejezést. (KoMal F.897., 1958. aprilis)

Az n-edik elsdfaji Csebisev-polinom az az n-edfoku T, polinom, amelyre

stb.
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T, (cost) = cosnt, Tn< t) = L
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Bontsuk egész egyiitthatos polinomok szorzatava a Tis(x) polinomot.

Az n-edik mdsodfaji Csebisev-polinom az az n-edfoku U, polinom, amelyre

t+iNe -1 gl 1
Up(cost)sint = sin(n + 1)t, U,(cht)sht =sh(n + 1)t, Un( 5 t) 5 to_ 5 (el
Bontsuk egész egytitthatos polinomok szorzatava az Ug(x) polinomot.

Bizonyitsuk be, hogy minden legalabb els6foka egész egyiitthatos p(z) polinomhoz talalhato
olyan ¢(z) egész egytitthatos polinom, amelyre p(q(x)) felbonthaté két legalabb elssfoku, egész
egylitthatos polinom szorzatara. (KoMal. F.3006., 1995. februér)

Legyen p(x) n-edfoku polinom. Bizonyitsuk be, hogy ekkor van olyan 0 < k < n+ 1 egész
szdm, amelyre |p(k) — 3% > 1. (KoMaL F.2844., 1991. mércius)

Bizonyitsuk be, hogy ha p(x) egy 100-adfokt polinom, melyre p(1), p(2), ..., p(102) a Fibonacci-
sorozat ugyanilyen sorrendben egymas utan kovetkezé elemei, akkor p(x) fegyiitthatoja ﬁ.

(Az ay,as,...,a,,... Fibonacci-sorozat elemeire a; = as = 1, ayi0 = Gpe1 + a,.) (KéMalL
F.3006., 1994. marcius)
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F/12. Hatarozzuk meg mindazokat az egész egyiitthatos f(z) és g(x) polinomokat, amikre
fg(2)) = 2®" + 224+ 1.

(KoMaL A.429., 2007. majus, Gyarmati Katalin)

F/13. Legyen p(z) egész egyiitthatos polinom, w pedig egységnyi abszolut értékd komplex szam.
[gazoljuk, hogy ha a ¢ = p(w) szam tisztan valos, akkor létezik olyan q(z) egész egyiitthatos
polinom, amire ¢ = ¢ (w + %) (K6Mal A.498., 2010. januar, Karolyi Gyula)



