Olimpiai szakkor 2025. november 28.

A legutobbi szakkorrl maradt egy feladat:

5. Az ABC hegyesszogli haromszogben M a BC felezOpontja, C merdleges vetiilete AM-re P. Az
ABP kor masodjara Q-ban metszi a BC oldalt. Legyen N az AQ szakasz felezépontja. Bizonyitsd be, hogy
NB=NC.

1. a,b,c,d valos szamok. a?+b?=c?+d?=1 és ac+bd=0. ab+cd =?

2. Szerkessziik meg a haromszoget, ha adott AB, a beirt és az AB-hez hozzairt kor sugara.

3. Egy kocka alaku terem falain mozog harom pok. Halojuk az altaluk alkotott haromszogben fesziil ki. A
teremben ropkod egy 1égy. A pokok és a 1égy sebessége azonos. Elkaphatjak-e a pokok a legyet?

4, Ketten amébaznak. Amig A jatékos minden 1épésben egy mezdt jelolhet be, addig B jatékos minden
1épésben kettot. Akkor nyer B, ha tiz szomszédos jeloltje lesz. Megakadalyozhatja-e A, hogy B nyerjen?
5. A k kor belsejében van az ABCD négyzet. Tekintsiik azt a kort, amely beliilrél érinti k-t és érinti az AB és

AD egyenesek A-bol induld B-t és D-t nem tartalmazo felét, ez a kor k-t A’-ben érinti. Hasonloan kapjuk B, C’ és
D’ pontokat. lgazoljuk, hogy AA’, BB’, CC’ és DD’ egy ponton mennek at.

6. Hany olyan p(X)=ax®+bx*+cx3+dx?+ex+f polinom van, amelynek egyiitthatoi 100-nal nem nagyobb
kiilonbozd pozitiv egészek és p(X) oszthatd x>+x+1-gyel?
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7. a, b olyan pozitiv egészek, hogy 4N 2a+h primszam. Legfeljebb mekkora lehet p?
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8. BBH at teriilet{i haromszogben 2 , ahol R a koréirt kor sugara.



