Olimpiai szakkor 2025. november 7.

A legutobbi szakkorrdl maradt harom feladat:

2. Egy 5x7-¢s tabla fedheté-e L alakokkal ugy, hogy minden mez6t ugyanannyi L fedjen? Az L -ek nem
loghatnak le a tablarol, de tobb rétegben lehetnek egymas felett. (L alakzat: egy 2x2-es, egyik mezdjének
elhagyasaval)

6. (a) Szinezziik meg a koordinatarendszer racspontjait két szinnel, kékkel és pirossal ugy, hogy minden
vizszintes egyenesen csak véges sok kék racspont legyen és minden fiiggéleges egyenesen csak véges sok
piros racspont legyen. Racspontnak a sik olyan pontjait nevezziik, amelyeknek mindkét koordinataja
egész szam. (b) Nevezziink egy pontot racionalisnak, ha mindkét koordinataja racionalis. Van-e (a)
szerinti szinezése a racionalis pontoknak?

7. Egy kocka felszinén behuztunk hérom lapatlét, melyek paronként kitéréek. Egy egyenes
mindhdrommal ugyanakkora szoget zar be. Mekkora lehet ez a szog?

1. Apollonius féle feladatok: a {pont, egyenes, kor} alakzatok koziil adott harom. Szerkessziink
olyan kort, aminek mindharommal egy kozds pontja van. Az alakzatokat a tovabbiakban a
kezdébettijiikkel jeloljiik. Szerkessziik meg a pke, pkk, kke eseteket.

2. ki kor és ko kor beliilrdl érintik a K kort. ki kor és ko két metszéspontja A és B, kiils6 hasonlosagi
(nagyitasi) pontjuk H. A H-bdl K-hoz hlizott két érintd érintési pontja X és Y. Bizonyitsd be, hogy A, B, X,
Y egy koron van.

3. Az ABC haromszog beirt kore az oldalakat megfeleléen A’, B’ és C’-ben érinti. Igazoljuk, hogy
az AB’'C’ haromszog B’C’-gyel parhuzamos koézépvonalanak és a BA’C’ haromszog A’'C’-gyel
parhuzamos kozépvonalanak metszéspontja rajta van az AB felez6 merélegesén.

4. Az ABC haromszog magassagvonalainak talppontjai a BC, AC és AB oldalakon rendre D, E és
F. Az AB és DE metszéspontja P, az AC ¢és DF metszéspontja Q. Bizonyitsd be, hogy a PQ egyenese
merdleges az ABC haromszog Euler-egyenesére.

5. Az ABC hegyesszogli haromszogben M a BC felezOpontja, C merdleges vetiilete AM-re P. Az
ABP kor masodjara Q-ban metszi a BC oldalt. Legyen N az AQ szakasz felez6pontja. Bizonyitsd be, hogy
NB=NC.



