Olimpiai szakkor 2025. oktober 17.

A legutobbi szakkorrdl maradt harom feladat:

5. 10 ember talalkozott, barmely 3 kozt volt 2, akik nem fogtak kezet. Bizonyitsuk be, hogy van koztiik 4
ember, akik kozt nem volt kézfogas.

6. Egy n tagl tarsasag tagjai paronként ismerik, vagy nem ismerik egymast. Mindkét esetben ez legyen
kolcsonds. Szeretnénk koziiliik négy embert leiiltetni egy kerek asztal koré gy, hogy a szomszédok vagy
mind ismerdsok legyenek, vagy egyik szomszédpar se ismerje egymast. Mely n értékre vallalhatjuk, hogy
biztosan létre tudunk hozni ilyen asztaltdrsasagot akkor, ha nem is ismerjiik eldre a tarsasdgban levo
ismeretségi viszonyokat?

7. Van két egybevago fabol késziilt kockank. Lehet-e az egyiken olyan lyukat firni, amin a masik atfér?

1. Melyik az a maximalis sugart kor a sakktablan, amely egyetlen fehér mezOobe sem metsz bele?

2. Egy 5x7-es tabla fedhetd-e L alakokkal Gigy, hogy minden mez6t ugyanannyi L fedjen? Az L -ek nem
loghatnak le a tablarol, de tobb rétegben lehetnek egymas felett. (L alakzat: egy 2x2-es, egyik mezdjének
elhagyasaval)

3. Rajzoljuk meg egy hiromszog beirt korét €s szerkesszlink koré négyzetet. Bizonyitsuk be, hogy a
négyzet keriiletének tobb, mint fele a haromszdg belsejébe esik.

4. Hany pozitiv egész van a [400 ; 600] intervallumban, amelynek osztoéinak Gsszege paratlan?

5. Egy sokszdget kivagunk papirbdl, keriiletének két pontjat kivalasztva az Oket Osszekotd egyenes
mentén Gsszehajtjuk, igy egy ujabb sokszoget kapunk. Igazoljuk, hogy az 0j sokszdg keriilete kisebb az
eredetinél.

6. (a) Szinezziik meg a koordinatarendszer racspontjait két szinnel, kékkel és pirossal tigy, hogy minden
vizszintes egyenesen csak véges sok kék racspont legyen és minden fiiggéleges egyenesen csak véges sok
piros racspont legyen. Récspontnak a sik olyan pontjait nevezziik, amelyeknek mindkét koordinataja
egész szam. (b) Nevezziink egy pontot racionalisnak, ha mindkét koordinataja racionalis. Van-e (a)
szerinti szinezése a racionalis pontoknak?

7. Egy kocka felszinén behuztunk harom lapatlét, melyek paronként kitéréek. Egy egyenes
mindharommal ugyanakkora szoget zar be. Mekkora lehet ez a sz6g?



