Olimpiai szakkor 2025. oktober 3.

A legutobbi szakkorrdl maradt harom feladat:

6. Igaz-e, hogy minden pozitiv egész n szdmnak van olyan tobbszorose, amelyben a jegyek 0sszege n?

7. Mely n természetes szamokra érvényes a kovetkez6 allitas: a korbe irhatdo A1Az . . . A2n-1A2n konvex
sokszognél az (A1A2; An+1An+2), (A2A3; An+2An+3), . . ., (An-1An; A2n1A2n) szemkdozti oldalparok
parhuzamossagabol kovetkezik az (AnAn+1; A2nA1) oldalpar parhuzamossaga?

8. Adjuk meg pozitiv egészek olyan hét elemii sorozatat, amelyben akkor lesz két szam relativ prim, ha a
sorozat szomszédos elemei! Megadhato-e végtelen hosszll sorozat ugyanezzel a tulajdonsaggal?

1. 6 irracionalis szam ko6zott mindig talalhato-e harom olyan, amelyek koziil barmely kettd 0sszege
irracionalis?

2. Az ABC haromszog oldalaira kiviilre rajzolt négyzetek legyenek ABB1A', ACC1A", és BCDE, a BCDE
négyzet kozéppontja legyen P. Bizonyitsuk be, hogy az A'C, A"B és PA egyenesek egy ponton mennek
at.

3. 3 fiu és 7 lany tancol. Bizonyitsuk be, hogy lesz 2 fit és 2 lany akik vagy egyaltalan nem tancoltak
egymas kozt, vagy minden parositasban tancoltak.

4. Van-e olyan pozitiv egész, ami egyenld a négy legkisebb pozitiv osztdjanak négyzetének osszegével?

5. 10 ember talalkozott, barmely 3 kozt volt 2, akik nem fogtak kezet. Biz van 4, akik kozt nem volt
kézfogas.

6. EQy n tagl tarsasag tagjai paronként ismerik, vagy nem ismerik egymast. Mindkét esetben ez legyen
kolesonos. Szeretnénk koziilikk négy embert letiltetni egy kerek asztal koré ugy, hogy a szomszédok vagy
mind ismerdsok legyenek, vagy egyik szomszédpar se ismerje egymadst. Mely n értékre vallalhatjuk, hogy
biztosan létre tudunk hozni ilyen asztaltarsasagot akkor, ha nem is ismerjiik eldre a tarsasdgban levo
ismeretségi viszonyokat?

7. Van két egybevago fabol késziilt kockank. Lehet-e az egyiken olyan lyukat farni, amin a masik atfér?



