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Feladat 1. Egy pozitiv egész N-re legyenek c; < c2 < --- < ¢, azok az N-nél kisebb pozitiv egészek,
amik relativ primek N-hez. Keressiik meg az 6sszes N > 3 szamot, melyre

Inko(N,¢; + ¢iy1) # 1

minden 1 <7 <m — 1-re.

Az Inko(a, b) az a legnagyobb pozitiv egész szam, ami osztja a-t és b-t. Az a és b egészek relativ primek,

ha Inko(a,b) = 1.

Feladat 2. Pozitiv egészek végtelen, monoton névé a; < as < az < --- sorozatdt centrdlisnak
hivunk, ha minden pozitiv egész n esetén a sorozat elsé a,, tagjanak atlaga egyenld a,-nel.

Mutassuk meg, hogy létezik egy pozitiv egészekbdl all6, végtelen by, bo, bs, ... sorozat Ugy, hogy
minden a1, ag, as, ... centrilis sorozatra végtelen sok olyan pozitiv egész n van, melyre a,, = b,.

Feladat 3. Legyen ABC egy hegyesszogli haromszog, a B, D, E, és C pontok egy egyenesre esnek
ebben a sorrendben ugy, hogy BD = DE = EC. Az AD és AF szakaszok felezOpontjai legyenek
rendre M és N. Tegyiik fel, hogy az ADFE haromszog hegyesszogi, és legyen H a magassagpontja.
Legyenek a P és (Q pontok rendre a BM illetve CN egyeneseken gy, hogy D, H, M, és P paronként
kiillonbozbek és egy koron helyezkednek el, valamint E, H, N, és Q paronként kiillonbozbek és egy
koron helyezkednek el. Bizonyitsuk be, hogy P, @, N, és M egy koron helyezkednek el.

Egy hdaromszog magassagpontja a magassagvonalainak a metszéspontja.
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Feladat 4. Legyen ABC egy hegyesszdgii hiromszog, amire AB # AC, a beirt kdrének kézéppontjat
jelolje I. A BI és CI egyenesek az ABC héaromszog koriilirt korét rendre a P # B illetve Q # C
pontokban metszik. Az R és S pontokat vegyiik fel ugy, hogy AQRB és ACSP paralelogrammak
legyenek (ugy, hogy AQ | RB, AB || QR, AC || SP, és AP || C'S). Legyen T az RB és SC egyenesek
metszéspontja. Bizonyitsuk be, hogy R, S, T, és I egy koron helyezkednek el.

Feladat 5. Legyenn > 1 egy egész szdm. Egy nxn-es tabla konfigurdcidjiban az n® mezé mindegyike
tartalmaz egy nyilat, ami vagy felfelé, vagy lefelé, vagy balra, vagy jobbra mutat. Adott kezdd
konfiguraciora Turb6 a csiga a tabla egyik mez6jébdl indul és mezérol mezdre 1épked. Minden 1épésben
Turb6 egy négyzetnyit 1ép abban az irdnyban, amelyre a mez3jében levé nyil mutat (ezzel lehet, hogy
lelép a téblar6l). Minden 1épés utéan a nyilak az 6sszes mezdben elfordulnak 90°-kal az éramutaté
jaraséaval ellenkez6 iranyban. Egy mez6t jonak neveziink, ha abbdl a mezobdl kiindulva Turbé a tabla
minden mezjét pontosan egyszer érinti anélkiil, hogy elhagyna a tablat és a végén a kiinduld mezdjébe
ér vissza. Hatdrozzuk meg az n fliggvényében a jé mezék maximalis szamat az osszes lehetséges kezd6
konfiguraciéban.

Feladat 6. Egy 2025 x 2025-6s tabla minden mezdjébe egy nemnegativ valds szam van irva tgy, hogy
minden sorban a szdmok Osszege 1, és minden oszlopban a szamok Osszege 1. Legyen r; a legnagyobb
szam az i-edik sorban, és legyen R =11 + 79 + - - - + rog25. Hasonldan legyen ¢; a legnagyobb szam az
i-edik oszlopban és legyen C' = ¢y + ¢c3 + - - - + ¢29925.

Mi a lehet6 legnagyobb értéke %—nek?
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