3. Valogatdéverseny

2025. &prilis 23.

1. Feladat Az ABCD hirnégyszoghen AC' < BD < AD és DBAL < 90°. Legyen F az a
pont a D-n dtmend, AB-vel parhuzamos egyenesen, melyre E és C' az AD egyenes kiilonbozé
oldalan fekszenek, és AC = DE. Legyen F az a pont az A-n atmend, C'D-vel parhuzamos
egyenesen, melyre F' és C' az AD egyenes kiilonboz6 oldalan fekszenek, és BD = AF'.

Bizonyitsuk be, hogy a BC' és E'F' szakaszok felezémerGlegesei az ABC' D négyszog koriilirt
kérén metszik egymast.

2. Feladat Legyen n pozitiv egész. Hatarozzuk meg a legkisebb lehetséges értékét az
S =205 +2'a + -+ 2"
Osszegnek, ahol xg,x1,..., 2, olyan nemnegativ egészek, melyekre zo + 21 + --- + x, = n.

3. Feladat Legyen N pozitiv egész. Anna és Béla egy jatékot jatszanak, melyben kezdetben
az 1, 2, ..., N szamok szerepelnek egy tablan. A két jatékos felvaltva 1ép, Anna kezd. Egy
lépés abbol all, hogy a jatékos kivalaszt egy (k,n) szampart, ahol & > 0 egész, és n a tablan
még szerepld szamok egyike, majd a jatékos letorol minden olyan s szamot a tablardl, amire az
n — s kiilénbség oszthato 2F-nal.

A jaték akkor ér véget, amikor a tabla iires lesz. Az veszit, aki utoljara torolt le szamot.

Hatarozzuk meg az Osszes olyan N értéket, melyre Anna biztosan nyerni tud, fiiggetleniil
attol, hogy Béla hogyan jatszik.

Munkaidd: 4 ora 30 perc.
Mindegyik feladat 7 pontot ér.

Az IMO szabdlyar szerint ezt a feladatsort a 2025-6s IMO végéig, 2025. jilius 20-ig nem szabad
nytlvanossd tenni, az interneten megosztani.



