Sunshine Coast Julius 10-20.

1. Az 1,2, ..., n?egészeket szeretnénk egy n x N -es tablazat mezdibe beirni ugy, hogy minden
mezobe pontosan egy szamot irunk €s minden szamot pontosan egyszer hasznalunk fel. Az n minden
d osztoja esetén legyen a tablazat d-felosztasa az, hogy d x d méretli részekre bontjuk hézag és atfedés
nélkiil. A d-felosztasban tehat (n/d)?darab rész van.

Nevezziik az n értékét jonak, ha n > 4 és a szamok beirasat el tudjuk végezni ugy, hogy az
n minden d valddi osztojat (amire 1 < d < n) tekintve, a tablazat d-felosztasaban szereplé minden
d xd méretii részben az ide beirt szamok 0sszege d-nek nem tobbszordse. Hatarozzuk meg az dsszes
paros jo szamot.

2. Hatdrozzuk meg az Osszes olyan, pozitiv egészekbdl allé a4, a,, ... végtelen sorozatot,
amelyre minden pozitiv egész m < n szamparra az alabbi szamtani €s mértani kozEép értéke is egész
szam:

Ap + Qg1+ 0+ ay
n—m+1
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3. Az ABCD négyszogben AB és CD parhuzamos és AB < CD. Az AD ¢s BC egyenesek
metszéspontja legyen P. Az ABC haromszog koré irt kor X # C pontjara PC = PX. Az ABD haromszog
koré irt kor Y # D pontjara PD = PY. Legyen az AX ¢és BY egyenesek metszéspontja Q. Igazoljuk,
hogy PQ ¢és AB parhuzamosak.



