Olimpiai szakkor 2025. marcius 28.

1. Egy n f6bdl all6 tarsasdgban a ndk ¢és férfiak szamanak eltérése nem nagyobb, mint 1. A
tarsasag tagjai le tudnak tigy iilni egy kerek asztal koré, hogy ha mindenki a téle k-val
jobbra levé székre iil, ahol k az n-nél kisebb pozitiv egész, akkor azoknak a székeknek a
szama, ahol az atiilés el6tt is és utan is férfi il, minden lehetséges K érték esetén éppen 2.
Mennyi lehet az n?

2. Egy 10 tagl csoport minden tagjat megkértek, irjanak le hdrom kiilonb6zd pozitiv
egész szamot. Késdbb kideriilt, hogy barmely két ember szamai kozott volt legalabb egy
azonos. Az 1-es szamot éppen N ember valasztotta és semelyik mas szdmot nem
valasztottak ennél tobben. Mi lehetett n értéke?

3. Az ABC hegyesszogli haromszogben AC#BC. A haromszog koré irt kor kozéppontjat
jeldlje O, magassagpontjat pedig M. Az A, B ¢s C csticsokhoz tartoz6 magassagok
talppontjai legyenek rendre A 1, B 1és C 1. Jeldlje D a C csucsnak az A_1B 1 egyenesre
vonatkoz0 tiikkorképét. Igazoljuk, hogy az O, M, D és C_1 pontok egy korre illeszkednek.

4. Oldjuk meg a nemnegativ valos szdmok halmazan az alabbi egyenletet:

Ve + 12+ Y (2x+1)2 =2x +2.

5. Van egy kétkart mérlegiink és stulyaink: 1, 2, 4, 8, 16, 32, 64 grammosak. Hany grammos
targyat tudunk a legtobb kiilonb6z6 moédon kimérni?

6. Tekintsiik az ABC egyenlo szaru haromszoget, amelyben AC=BC. Legyen P az AB alap
azon pontja, amelyre teljestil, hogy az APC haromszog beirt k 1 korének sugara
ugyanakkora, mint a PBC haromszog PB oldaldhoz hozzairt k 2 korének a sugara.
Mutassuk meg, hogy a k 1 kér AC-vel parhuzamos e=AC érint6je, valamint a k 2 kor BC-
vel parhuzamos f # BC ¢érintdje a haromszog AB alapjan metszik egymast.



