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Vieta-jumping
Kocsis Anett szakkore

Feladatok

F/1.

F/2.

F/3.

F/a.

F/5.

F/6.

F/7.

F/8.

Legyen z és y pozitiv egészek, melyekre teljesiil, hogy xy osztja 2% + y? + 1-et. Mutassuk

meg, hogy ekkor x2+x—3§+1 =3.

a) Keressiik meg az 0sszes pozitiv egészekbdl allo (m,n) szampart, melyre teljesiil, hogy
n|m*+1, m|n*+1.

b) Keressiik meg az 0sszes olyan pozitiv egészekbdl allo (m, n) szampart, melyre teljestil,

hogy m,n < 100 valamint hogy

n|m?—1, m|n?—1.
(Putnam, 1933) Mutassuk meg hogy tetszéleges pozitiv egész N szamhoz talalhatok olyan
a,b,c,d > N egész szamok melyekre fennall hogy
a® +b* + ¢ + d* = abe + bed + cda + dab.

(Crux) Legyenek a, b, ¢ olyan pozitiv egész szamok melyekre igaz, hogy
0<a®+b*—abe<e.
Mutassuk meg hogy a? + b* — abc négyzetszam.

. . " . . 2,12
Talaljuk meg az Gsszes pozitiv egész szamot ami ¢—"——= ;f:f’ L

pozitiv egészekkel.

alakban irhato valamilyen a,b

(Vietnam, 2002) Keressiik meg az Gsszes pozitiv egész n szamot melyre a
(a+b+c+d)?* =n’abcd

egyenlet megoldhat6 a pozitiv egészek korében.

(IMO 2007/5)Legyenek a és b pozitiv egész szamok melyekre teljesiil, hogy 4ab — 1 osztja
(4a® — 1)%-et. Mutassuk meg hogy ekkor a = b.

(IMO SL, 2019/N8) Legyen a és b két pozitiv egész szam. Mutassuk meg, hogy
4a?
2 —
a” + [ b —‘
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értéke nem lehet négyzetszam.
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Absztrakciéra vagyoknak

Emlékeztets: (Az algebra alaptétele) Minden valos egytitthatos, 1 féegytitthatoju P(x) poli-
nom egyértelmien el6all (z — ¢;)(z — ¢2) ... (v — ¢,) alakban, ahol ¢; € C.

A/1.

Hatarozzuk meg az Gsszes olyan P és () valos egyiitthatos polinomot, melyeknek 1 a
f6egyiitthatoja, valamint P | Q* +1 és Q | P? + 1.

Két valos egyiitthatos R,S polinom esetén azt mondjuk, hogy R | S, ha létezik olyan valds
eqyiitthatos T polinom, melyre RT = S.
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HAazi feladatok

Beadasi hatarid6: 2025. marcius 30. (vasarnap)

HF /1.

HF /2.

HF /3.

Legyen a, b olyan pozitiv egészekbdl 4llo szampér, melyre ab— 1 osztja a®+b?-t. Mutassuk
meg hogy ekkor
a’+ v
= 9.
ab—1

Van-e végtelen sok kiilénb6z6 megoldés?

(Vandervelde, 2013) Legyenek a, b, ¢ pozitiv egészek. Tudjuk, hogy abc + 1 osztja a® +
b + c*-t. Mutassuk meg, hogy
a’+ 0% + 2
abc+ 1

el6all két négyzetszam Osszegeként.

(IMO SL, 2017/N6) Keressiik meg a legkisebb olyan n pozitiv egész szamot, melyre
végtelen sok pozitiv racionalis szamokhbol allo {ay, as ... a,} szamhalmaz létezik azzal a
tulajdonsaggal, hogy a; +as + ...+ a, és a—ll + a—12 +...+ % is egész szamok.

2025. marcius 22.
Szakkérvezetd: Kocsis Anett (sakkboszi@gmail.com)
Az Olimpiai Iskola email cime: olimpiai.iskola@gmail.com


mailto:sakkboszi@gmail.com
mailto:olimpiai.iskola@gmail.com

