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1.

S

Az ABC egyenl6 szara haromszog AB alapjan vegyiink fel egy P pontot. P-bdl merdlegeseket allitunk a két
szar egyenesére, ezek talppontjai I, illetve J. A haromsz6g magassagpontjat jelolje M. Mutassuk meg, hogy
a PM egyenes athalad az 1J szakasz felez6pontjan.

Legyenek 1 <k <n rogzitett egészek. Mennyi az X1 X2 ... Xk +X2X3 ... Xk+1 + ...+ Xnk+1 Xnk+2 . .. Xn
kifejezés maximuma, ha x1 , . .., Xn nemnegativ szamok és 0sszegiik 1?

Rogzitsiink a sikon egy AB szakaszt és annak egy P belso pontjat. Ha ABC tetszdleges haromszog, huzzunk
P-bdl parhuzamost az AC, illetve BC oldalakkal. Ezek az egyenesek a BC oldalt a Q pontban, az AC oldalt
az R pontban metszik. Az AP R és BP Q haromszogek koré irt korok P-t61 kiilonb6z6 metszéspontja legyen
H. Mi a H pontok halmaza, ha a C pont a sik minden, az AB egyenesre nem illeszkedd pontjan végigfut?
Hény olyan, nem 0-ra végzddo tobbszorose van a 2012-nek, amelyben a szamjegyek 6sszege 5?

Egy kiilkereskedelmi vallalatnak 70 dolgozdja van. A véllalat barmely két A és B dolgozdjahoz van olyan
nyelv, amit A besz¢él de B nem és olyan is, amit B beszél de A nem. Legalabb hany kiilonb6z6 nyelvet
beszélnek a vallalat dolgoz6i?

Egy n-szer n-es tablazat minden mezdjén 1, -1 vagy 0 all. Barmelyik két sort valasztjuk is ki, és a két sor
azonos oszlopaiban all6 elemeit 0sszeszorozzuk, a kapott szorzatok dsszege zérus. Bizonyitsuk be, hogy a
tablazatban talalhaté szamok dsszege nem nagyobb, mint n - v/n.

Mutassuk meg, hogy egy haromszog csucsain athaladd és a keriiletét felez6 egyenesek egy T pontban
metszik egymast és a haromszog sulypontja harmadolja a beirt kor kdozéppontjat a T ponttal 6sszekotd
szakaszt.



