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1.

Legyen P az ABC szabalyos haromszog bels6 pontja, tovabba A’, B’ é¢s C” a P pont merdleges vetiilete
rendre a BC, CA, illetve AB oldalon. Bizonyitsuk be, hogy AC’-BA’+BA’-CB’+CB’-AC’ =
C'B'A’C+4°C-B’A+B’A-C’B.
Adott n ember k6z6tt hanyféle olyan ismeretségi kapcsolatrendszer lehet, hogy mindenki paratlan sok
masikat ismer (az ismeretség kolcsonos)?
Legyenek a(l)<a(2)<...<a(n) <b(1)<b(2) <...<b(n) valés szamok. Bizonyitsuk be, hogy
(a(l)+a(2) +...+a(n) +b(1) +b(2) +...+b(n))? >4n(a(l)b(l) + a(2)b(2) + . .. + a(n)b(n)).
Tekintsiik az 6sszes olyan parabolat, melyek egyenlete y = x> + ax + b, ahol a és b valés szamok,
tovabba a koordinatatengelyeket harom kiilonb6z6 pontban metszik. Barmely parabola esetén ez a
harom pont meghataroz egy kort. Mutassuk meg, hogy az dsszes ilyen kor atmegy egy kozos ponton.
Hény darab 150 jegyl tizes szamrendszerbeli pozitiv egész szam van, melynek minden jegye paratlan
¢s barmely két szomszédos szdmjegy eltérése 27
Egy tetszOleges, nem derékszogii haromszog esetén rajzoljuk meg a talpponti haromszoget, majd
ennek a talpponti hdromszogét stb. (a talpponti haromszdg cstcsai a harom magassdgvonalnak a
hozzajuk tartoz6 oldalegyenessel valdo metszéspontjai). Hany olyan, paronként nem hasonlé
haromszog 1étezik, amelynek a szogei fokokban mérve egész szamok, és az eljaras soran elobb-utobb
az eredetihez hasonld haromszoghdz jutunk?
Az r és s pozitiv egészekrdl tudjuk, hogy barmely K pozitiv egészre ks-nek legalabb annyi osztdja van,
mint kr-nek. Lassuk be, hogy r osztdja s-nek.
Egy kocka élhossza n egység. A feliiletét alkoto 6n? darab egységnégyzet koziil maximalisan hanyat
lehet kijelolni ugy, hogy semelyik kettonek ne legyen k6zos oldala?



