Olimpiai szakkor 2024. szeptember 20.
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Mekkora lehet az x és y egész szamok szorzata, ha (6x)s +4y=508, és (6Y)s -(2x)7 =64, ahol az m és k
egész szamokra (m)k értéke k-nak az m-hez legkdzelebbi tobbese.

Tegyiik fel, hogy az ABC haromszogben AB<AC<BC. Jelolje w az ABC haromszog beirt korét, | pedig
w kozéppontjat. Legyen X a BC egyenes C-t6l kiilonb6zé pontja ugy, hogy az X-en atmend, AC-vel
parhuzamos egyenes érinti w-t. Tovabba legyen Y a BC egyenes B-tdl kiilonbdzo pontja ugy, hogy az Y-
on atmend, AB-vel parhuzamos egyenes érinti w-t. Messe az Al egyenes az ABC haromszog kortlirt
korét a P£A pontban. Jelolje K és L az AC, illetve AB szakasz felezOpontjat. Bizonyitsuk be, hogy
KILZ+YPX~/=180°.

Van hat golyonk, két piros, két fehér és két z6ld. Minden szinbdl az egyik 15, a masik 16 dkg. Egy
kétkart mérleggel eldonthetd-e két méréssel, melyik golyok a nehezek?

Hatarozzuk meg az 6sszes « valds szamot, amelyre minden pozitiv egész n esetén teljesiil, hogy n 0sztja
a kovetkez6 egész szamot: [a]+[2a]+...+[na].

Négy ember szeretne atkelni egy fliggdhidon, amin egyszerre max. két ember mehet at. Egy lampasuk
van, csak azzal lehet kozlekedni. Az els6é 10, a masodik 5, a harmadik 2 a negyedik 1 perc alatt tud
atmenni. (Lassitani mindenki tud, gyorsitani senki.) Hany perc kell, hogy mind a négyen atérjenek?
Igazoljuk, hogy ha egy 10 elemii halmaz minden eleme kétjegyli természetes szam, akkor van két k6zos
elem nélkiili részhalmaza, amelyben az elemek Gsszege egyenld egymassal.

Biz. minden hurnégyszog felvaghatd n darab harnégyszogre, ha n 4-nél nem kisebb természetes szam.
Kivalaszthat6-e az egységkoron 2024 pont ugy, hogy koziilik barmely kettd altal meghatarozott hir
hossza raciondlis legyen?

Hatarozzuk meg azokat a pozitiv p primeket, amelyekre a (2°1-1) / p tort értéke négyzetszam.



