4. valogatoverseny

2024. aprilis 23.

4. Feladat Az ABCD harnégyszoghen BAD/ < ADC/Z. A hturnégyszog koré irt koron
az A-t nem tartalmazo C'D iv felez6pontja M. Tegyiik fel, hogy van olyan P pont az ABC'D
belsejében, amelyre ADB/ = CPD/ és ADP/ = PCB/Z. lgazoljuk, hogy az AD, PM és
BC egyenesek egy ponton mennek at.

5. Feladat Legyenek aq, as, ..., a,, by, bo, ..., b, pozitiv egészek gy, hogy a kovetkezs n+ 1
szorzat értéke szigortian novekvs szamtani sorozatot alkot a megadott sorrendben:

A102a3...0y;  biasas...a,; bibsas...a,; ....;  bibgbs...b,.
Hatarozzuk meg a szamtani sorozat differenciajanak legkisebb lehetséges értékét.

6. Feladat A kincseskamraban Aladdinnak van 2023 ladikaja; kezdetben mindegyik iires
és nyitott. Aladdin mindennap hoz egy j dragakovet, és beleteszi valamelyik nyitott ladikaba.
A kincseskamrat egy alvo dzsinn 6rzi, aki minden 4j dragaks érkezése utan folébred és

e ha legaldbb két ladika nyitott, akkor egy nyitott ladikat bezar és visszafekszik aludni,

e ha pedig csak egy ladika nyitott, akkor mind a 2022 bezart ladikat egyszerre kinyitja és
visszafekszik aludni.

Ez ismétlgdik mindennap, a végtelenségig. Bizonyitsuk be, hogy van olyan C' > 0 konstans,
amelyre Aladdin el tudja érni, hogy soha semelyik két ladikdban 1év6 dragakovek szamanak

kiilénbsége se haladja meg C-t, fliggetleniil attol, hogy a dzsinn milyen modon valaszt bezarandé
ladikat.

Munkaidd: 4 ora 30 perc.
Maindegyik feladat 7 pontot ér.

Az IMO szabdlyai szerint ezt a feladatsort a 2024-es IMO végéig, 2024. juilius 22-ig nem szabad
nyilvdnossd tenni, az interneten megosztani.



