(o SZAKKOR

Fiuggvényegyenletek
Kovdcs Benedek szakkore

F /1. Keressiik meg az 6sszes olyan f : R — R fliggvényt, melyre teljesiil minden z,y € R
esetén, hogy

f@f(y) +2y) = flzy) +xf(y) + f(f(y))

F /2. Keressiik meg az Osszes olyan f : R — R fiiggvényt, melyre teljesiil minden z,y € R
esetén, hogy

v f(y) + f(xf(y) —xf(f(y) — flwy) =22+ f(y) — f(x +y).

F /3. Keressiik meg az sszes olyan f : R — R fliggvényt, melyre teljesiil minden z,y € R
esetén, hogy

f@®) = f(y*) < (f(2) +y) (= = fy).

F /4. Keressiik meg az 6sszes olyan f : R — R fliggvényt, melyre teljesiil minden z,y € R
esetén, hogy

flx+ flx+y) =z+ f(f(z) +y)

F /5. Keressiik meg az Osszes olyan f : R — R fliggvényt, melyre teljesiil minden z,y € R
esetén, hogy

f@®+ f(@)f(y)) = 2f(z +y).
F /6. (Cauchy-fiiggvényegyenlet)

(a) Keressiik meg az dsszes olyan f: Q — Q fliggvényt, melyre teljesiil minden x,y € Q
esetén, hogy f(z +y) = f(z) + f(y)-
(b) Mi a helyzet, ha a folytonos f : R — R fiiggvények korében vizsgaljuk az egyenletet?

F /7. Keressiik meg az 6sszes olyan f : Q — Q fiiggvényt, melyre f(1) = 2 és minden z,y € Q-
ra

flzy) = f(@)f(y) — flx+y) + 1.
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