
Függvényegyenletek
Kovács Benedek szakköre

F/1. Keressük meg az összes olyan f : R → R függvényt, melyre teljesül minden x, y ∈ R
esetén, hogy

f(xf(y) + 2y) = f(xy) + xf(y) + f(f(y)).

F/2. Keressük meg az összes olyan f : R → R függvényt, melyre teljesül minden x, y ∈ R
esetén, hogy

xf(y) + f(xf(y))− xf(f(y))− f(xy) = 2x+ f(y)− f(x+ y).

F/3. Keressük meg az összes olyan f : R → R függvényt, melyre teljesül minden x, y ∈ R
esetén, hogy

f(x2)− f(y2) ≤ (f(x) + y)(x− f(y)).

F/4. Keressük meg az összes olyan f : R → R függvényt, melyre teljesül minden x, y ∈ R
esetén, hogy

f(x+ f(x+ y)) = x+ f(f(x) + y).

F/5. Keressük meg az összes olyan f : R → R függvényt, melyre teljesül minden x, y ∈ R
esetén, hogy

f(x2 + f(x)f(y)) = xf(x+ y).

F/6. (Cauchy-függvényegyenlet)

(a) Keressük meg az összes olyan f : Q → Q függvényt, melyre teljesül minden x, y ∈ Q
esetén, hogy f(x+ y) = f(x) + f(y).

(b) Mi a helyzet, ha a folytonos f : R → R függvények körében vizsgáljuk az egyenletet?

F/7. Keressük meg az összes olyan f : Q → Q függvényt, melyre f(1) = 2 és minden x, y ∈ Q-
ra

f(xy) = f(x)f(y)− f(x+ y) + 1.
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