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A pozitiv egész N szam osztdit nagysag szerint ndvekedve felirtuk, az elsd volt az 1. A sorrendben a
hatodik lett a 35. Keressiik meg azt a legkisebb n értéket, amire ezek teljesiilnek.

Az ABC haromszogben BACZ=94°, ACB/=39°. Igazoljuk, hogy a hiromszdg oldalaira fennall:
BC2=AC*+AC - AB.

Oldjuk meg a valds szamok korében: x\/ y—1+yJx —1=xy.

Az ABC haromszog AB, BC és CA oldalainadottak rendre a P, Q és R pontok. Igazoljuk, hogy az APR,
BPQ ¢s COR haromszogek koré irt korei kozéppontjai altal meghatarozott haromszog hasonld az ABC
haromszoghoz.

Bizonyitsuk be az alabbi egyenlStlenséget: (2012 + [2011 + \[2010 + / V2 +VI< 46

Tekintsiik az dsszes olyan parabolat, melyek egyenlete y=x? +ax+b, ahol a és b valds szamok, tovabba
a koordinatatengelyeket harom kiilonb6z6 pontban metszik. Barmely parabola esetén ez a harom pont
meghataroz egy kort. Mutassuk meg, hogy az 0sszes ilyen kor atmegy egy kozos ponton.

Hény darab 150 jegyli tizes szdmrendszerbeli pozitiv egész szam van, melynek minden jegye paratlan
¢s barmely két szomszédos szamjegy eltérése 27

Az ABCD konvex négyszogben ABD/ = ACDZ. Legyenek a BC és AD élek felezépontjai rendre E és
F. Az AC ¢s BD atlok metszéspontjanak az AB és CD oldalegyenesekre esé merdleges vetiiletei G és H.
Igazoljuk, hogy az EF és GH egyenesek egymasra mer6legesek.

Az a, b, c és d egészek olyanok, hogy az ac, bc + ad, bd mindegyike oszthatd az n egésszel. Bizonyitsuk
be, hogy ekkor a bc+ad 6sszeg tagjai kiillon-kiilon is oszthatok n-nel, azaz njbc és njad.

unidjaként irjuk fel. (A részhalmazok paronként kozos elem nélkiiliek.) Jelolje P(n) az n-t tartalmazo
részhalmaz elemeinek szamat (n € H). Példaul a P : {1; 4; 5}u{2}U{3;6; 7; 8; 9} = H particio esetén

crer

elem, amelyekre Py (n) = Py (M) és P, (n) = P, (m).



