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Bemelegito feladatok

Kedves Didkok! Ezeken a feladatokon érdemes gondolkodnotok a december 9-i Olimpiai Iskola eldtt. A
feladatok kozott van olyan, amelyrél mdr volt szo kordabbi olimpiai iskolai alkalmon is.

Nem baj, ha nem tudod megoldani — az a fontos, hogy gondolkodj rajtuk, gyijts tapasztalatokat, ldsd, neked
mennyire meqgy konnyen vagy nehezen.

Az még fontos, hogy ezen feladatok szévegében szerepld fogalmakat (graf, csics, €l, fokszam, egqyszeri grdf,
teljes grdf, sikbarajzolt graf) értsd. Ezeket nem fogom definidlni-elmagyardzni szombaton, haszndlni anndl
inkabb. Ha esetleg valamelyik nem ismerds, kérdezz vagy olvass utdna.

Ha esetleg ezeket mind ismerted vagy gyorsan megoldottad, attol még érdemes eljonnod,
— lesznek mas, nehezebb kérdések is boven.

Egy graf minden fokszama legfeljebb 6. Bizonyitsd be, hogy ki lehet szinezni a csticsait 7 szinnel ugy,
hogy a szomszédos (azaz éllel kozvetleniil 6sszekotott) csicsok mindig kiillonb6zé szintiek legyenek.

Mennyi egy egyszeri sikbarajzolt graf legkisebb fokszamanak lehetséges legnagyobb értéke?

Egy 8 cstcsu teljes graf cstucsaiba versenybolhdkat tiltetiink, éleit pedig megszamozzuk az 1,2,...,28
természetes szamokkal. A szamokat ezutan névekvo sorrendben felolvassuk. Minden egyes szam felolvasasa
utan a szamhoz tartozé él két végén 1lé bolha helyet cserél. A verseny gyoztese a legtobb helycserét végzo
bolha. (Holtverseny esetén tobb gyéztes is lehet.)

a) Legfeljebb hany helycserét végezhet egy gydztes bolha?

b) Legaldbb hany helycserét kell végeznie egy gy6ztes bolhdanak?

c*) Mit tudsz mondani &ltalanosan, 8 helyett n cstcsu teljes graf esetén?

Megjegyzés a 3/c. feladathoz: én sem tudok minden n-re teljes vdlaszt adni.

Egy teremben 4 asztal és 8 ember van. Egy 32 lapos magyarkartya-paklit véletlenszeriien szétosztottuk
a 8 ember kozott ugy, hogy mindegyik ember kezében 4 lap legyen.

Bizonyitsuk be, hogy mindegyik ember letehet 1-1 lapot a kezébdl a 4 asztalra gy, hogy végiil mind a 4
asztalon 8 kiilonbozé értékd kartya (VII, VIII, IX, X, alsé, fels6, kirdly, dsz) legyen.

Megjegyzés a 4. feladathoz, rutinos grdafelmélészeknek: ezt meg lehet oldani ugy is, hogy eqy dgyival lelévid,
de 1gazan nem arra a megolddsra vagyunk kivdncsiak.



