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4. A pozitiv valos szamokbol allo aq, as, ... végtelen sorozatra

2
a1 + A A +2 < ap + An+2

teljesiil minden pozitiv egész n esetén. Mutassuk meg, hogy asg < 1.

5. Legyenek a és d egyméshoz relativ prim, 1-nél nagyobb egész szamok.
Definialunk egy sorozatot: x; = 1, és minden k£ > 1 esetén

xi/a ha ), oszthato a-val;
Lp+1 = N
rr +d  kiulonben.

Adott a és d esetén hatarozzuk meg a legnagyobb pozitiv egész n szédmot, amelyre
létezik olyan k index, hogy x; oszthato a”-nel.

6. Legyen Z" az egész szamokbol allo, n tagu sorozatok (azaz vektorok) hal-
maza. Ha
u = (uy,...,uy)
€s
w = (wy, ..., Wy)

két ilyen vektor, akkor legyen
u+w = (ug +wi, ..., u, + wy)

¢s

uVw = (max(uj,wi), ..., max(uy,, wy,)).
Kiindulaskeént felirtuk a tablara Z"-nek s darab elemét. Ha egy adott pillanatban
a (nem feltétleniil kiilonb6z6) u és w vektorok méar fel vannak irva a tablara,
akkor az u+w és u VvV w vektorokat is fel szabad irni a tablara. A kiindulasi

vektorok olyanok voltak, hogy Z" barmely eleme felirhato véges sok lépéssel. Mi
az s legkisebb lehetséges értéke, ha n = 20227

Az IMO szabdalyai szerint ezt a feladatsort a 2023. évi IMO wutolsé napjdig,
2023. juilius 13-1g nem szabad nyilvanossd tenni, az interneten megosztant.



