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1. Az ABCD paralelogrammaban ABC<t < 90°. Legyen D’ a D pont tiikorképe az AB egyenesre.
Legyen F tetszéleges pont a BC' szakaszon, és I olyan pont a BC szakasz B-n tili meghosszabbi-
tasan, melyre CE = BF. Jelolje O az ABF haromszog koréirt korének kozéppontjat. Bizonyitsuk
be, hogy OF = OD'.

2. Egy pozitiv egész szamokbol allo véges halmazt érdekesnek neveziink, ha barhogyan is valasztjuk
ki 3 kiilonb6z6 a, b, ¢ elemét, akkor az alabbi oszthatosagok mindegyike teljesiil:

a|b®—c b|c*—ad* c|a® -0

a) Mely n > 3 szamokra létezik n elemt érdekes halmaz?

b) Mely n > 3 szamokra létezik olyan n elemi érdekes halmaz, amely elemeinek legnagyobb kézos
osztoja 1 (azaz nem létezik olyan 1-nél nagyobb egész szam, ami a halmaz minden elemét osztja)?

3. Legyenek az x1,xa,. .., T2, olyan valos szamok, melyekre |2;11 —2;] < 1 minden 1 < ¢ < 2n—1
esetén és |ro, — x1| < 1. Legfeljebb mennyi lehet

|$n+1 —IL‘1| . |l’n+2 —£U2| et |l‘2n —:vn\(?

4. Egy 20 sorbol és 2000 oszlopbdl 4ll6 tablazat 500 mezdje feketére lett szinezve gy, hogy a szinezett
mezdk sem éllel, sem sarokkal nem szomszédosak egymaéssal, és a bal fels§ sarok nincs kiszinezve. A
tablazat bal felsG sarkabol indul egy tiicsok. Egy 1épésben atugorhat egy oldalszomszédos mezére, de
szinezett mezdre sosem léphet. Mi az a legkisebb ¢ szam, amire teljesiil, hogy a tiics6k garantaltan
el tud jutni legfeljebb ¢ ugrassal az utols6 oszlopba, attél fiiggetleniil, hogy melyik mez6k vannak
kiszinezve?
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